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Prova scritta di Geometria, assegnata il 19 - 6 - 2002

- - - - -
Durata della prova: due ore.

È consentito consultare solo i libri di testo.

Usare solo la carta fornita dal Dipartimento riconsegnandola tutta.

È vietato uscire dall’aula prima di avere consegnato definitivamente il compito.

È assegnato, nello spazio, un sistema di rif. cart. ortog. {O ; ~x, ~y, ~z, u }.

I
1. – Determinare e studiare il fascio Φ di quadriche che :

contengono la conica riducibile

{

x(x− 2
√
2 z) = 0

t = 0

ed hanno come piano tangente in O il piano α : z = 2x .

2. – Siano:

Q il cilindro di Φ passante per A ≡ ( 1, 0,
1− 2

√
2√

2
) e π il piano x− 2y + z − 4 = 0 .

• Determinare le equazioni della conica γ = Q∩ π .

• Studiare la conica γ proiezione ortogonale di γ sul piano y = 0 .

3. – Determinare una forma canonica della conica

γ : x2 − 2
√
2 x z − 2

√
2 x+

√
2 z = 0 , y = 0

e le relative formule del cambiamento di coordinate.

II

1. – In IR3 euclideo si studi l’endomorfismo f cos̀ı definito:










f( 1, 1, 0 ) = (2, 1, h )

f( 0, 1, 1 ) = (0, h+ 1, h+ 1)

f(1, 1,−1) = (2, 1− h, h− 1)

con h ∈ IR,

determinando in ogni caso una base di Im f e di Ker f

2. – Studiare la semplicità di f al variare di h ∈ IR .

3. – Nei casi in cui f non è un isomorfismo ed è semplice si determini una base ortonormale
di IR3 .

4. – Provare che , ∀h ∈ IR , f non conserva il prodotto scalare.


